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16+4+2 ifadesini hesaplarken hangi + islemine 6ncelik
tanidigimizin bir 5nemi yoktur. Yani (16+4)+2 ve 16+(4+2)
siralamalarinin her ikisi de ayni sonucu verir. Boylece, siralamadan
bagimsiz olarak hesaplanan bu ortak deger 16+4+2

isleminin sonucu olarak kabul edilir.

Bir = islemi icin daima (a * b) * ¢ =a * (b * ¢) esitligi saglaniyorsa,
bu islemin birlesme 6zelligi oldugunu séyleriz ve bu ortak degeri
a* b = cile gbsteririz. Ornegin gercek sayilar (izerinde toplama
ve carpma islemlerinin birlesme 6zelligi oldugu icin

16+4+2=22 ve 16x4x2=128 yazabiliyoruz.

(16-4)-2=10 ve 16-(4-2)=14 oldugundan, ¢cikarma isleminin
birlesme 6zelligi yoktur. Buna ragmen 16-4-2 islemini anlamh
kabul edip hig tereddiit etmeden sonucun 10 oldugunu
sOyllyoruz. Bunun sebebi nedir?

Cikarma islemi, toplama isleminin tersi olarak tanimlidir. Yani,
toplama islemine gore b'nin tersi (negatifi) - 4 ile gosterilmek
Uzere a — b islemi a + (- b) olarak tanimhidir. O halde 16 -4 -2
ifadesi 16 + (- 4) + (- 2) seklinde yazilabilir. Toplama isleminin
birlesme 6zelligi oldugu icin son islem [16 + (- 4)] + (- 2)

yada 16 + [(- 4) + (- 2)] siralamasi ile hesaplanabilir ve sonug her
iki durumda da 10 olur. iste bu sonug 16 — 4 — 2 isleminin sonucu
olarak kabul edilir. Bir baska deyisle, a — b — ¢ ifadesinde

(a - b) - ¢ siralamasinin gozetildigi kabul edilir.

(16 +4) +2=2ve 16 + (4 + 2) = 8 oldugundan, bélme isleminin
birlesme 6zelligi yoktur. Peki, 16 + 4 + 2‘ye nasil bir anlam
verebiliriz? Blme islemi carpma isleminin tersi olarak tanimhdir.
Boylece sifir olmayan b gercek sayisinin carpma islemine gore

tersi % oldugundan, a + b islemi a x (%) olarak tanimlidir.

O halde 16 + 4 + 2 yerine 16 X (%) X <%> yazabiliriz.

Carpma isleminde birlesme 6zelligi oldugu icin son yazilan ifade
hangi siralama kabul edilirse edilsin, 2 ‘ye esittir.

Yani 16 + 4 + 2 = 2 yazabiliriz. Bu yaklagimi genellestirerek

a + b+ cifadesinde (a + b) + ¢ siralamasinin gozetildigini

kabul edebiliriz.

Bolme islemi icin yapilan kabul, ¢ikarma islemindeki kadar
yayginlk kazanmadigi icin cogu kez 16 + 4 + 2 ifadesi tanimsiz
olarak kabul edilebilmektedir. Bu sebeple, ayni ifadenin bir baska

yazim tirl olan % ‘nin de belirsizlik tasidigi dustnalar.
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Simdi de sayilarin kuvvetlerine bakalim. 16* nedir?

[16%2 = 16° = 4.294.967.296 mi yoksa16*" =
18.446.744.073.709.551.616 mi? ¢’ nin hesaplanmasinda da
bir siralama kabull yapiimaktadir ve bu kabullin gerekgesi
cok basittir. Yani, a” ifadesi ya (a®) ya da a*” ‘ye karsi
tutulmustur. Ote yandan (a”)¢"yi a* olarak yazabiliyoruz.

O halde, a®"yazdigimizda kastedilen a*? olmalidir.

Sonuc olarak «” = a"? kabul edilir.
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Temel
s0zlu yoklamadadir:
- 12'yiikiile carp.
- 24 6gretmenim.
- Bir daha carp.
- Carptim, gene yirmidort.

Kum Havuzu

SEKizZ 8’DEN 1000

Sadece toplama islemi ve bes tane
2 ile 28 soyle elde edilebilir:

22 +2+42+2=28.Sadece
toplama islemi ve sekiz tane 8 ile
1000 elde edilebilir mi?

8?8 = 1000

KESIiR
Paydada bulunan sayiyt hem paya
hem paydaya ilave ettigimizde

% sayisi iki katina esit olur.

1 1+3 4 2

L 1T _a_ 2

3 343 6 3
Ayniislem sonucunda 5 katina
esit olan bir say1 var midir?

KOSU

Okul piknigine giden arkadaslar,
esit araliklarla yol kenarinda
siralanmis 16 agacin birincisinin
altinda toplanarak sonuncuya
kadar yarig yapmaya karar verir.

Sus
Havuzu

A+ =((1+1+1)H)0+Y4+1=2013
V22 -22-22+2-2=2013
(333+3)x3!1—-3=12013

A Gra)yx M —4—4—4:8)=2013

2013

En ondeki kosucu 6 saniyede
altincr agaca ulasmistir.

Hizini sabit kabul ederek,

bu kosucunun yarisi kag saniyede
tamamladigini

hesaplayabilir misiniz?

Not:

Dogru cevap 16 saniye degildir.

@ Bir yarista Giclincliyl gecen
kosucu kaginci siraya gegmis olur?

COCUKLARIN YASLARI
Salim bey ¢ cocuda yaslarini
sordugunda:

« Emirali “Alti sene sonraki
yasim, alti sene dnceki
yasimin karesi olacak” der.

+ Glines“Benim de 10 sene
sonraki yasim 10 sene
oncekinin karesi olacak " der.

« Defne de“Benim yasim
ic sene sonra, li¢ sene dnceki
yasimin karesi olacak” der.

Cocuklarin yagslarini bulabilir misiniz?
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Eglence Havuzu

UCAK

Bir hastanin ihtiyaci olan doku baska
bir sehirden temin edilmis ve hemen
bir ucakla yola ¢ikarilmistir. Bir ambulans, hastanin
bulundugu hastaneden tam ucagin inecedi saatte hava
alaninda olacak sekilde hareket etmistir. Ucak planlanan
zamandan biraz daha erken hava alanina inince zaman
kazanmak icin bir otomobille doku hastaneye dogru yola
¢ikarilmistir. Otomobil yola ¢ikisindan yarim saat sonra
ambulansla karsilasmis, doku ambulansa alinmis ve
ambulans geri donerek hastaneye, beklenen zamandan
20 dakika 6nce ulasmistir. Ugak kag dakika erken inmistir?

RAKAMLARDAN 100

123456789 sayisinin rakamlari arasina 7 tane + ve - isareti
yerlestirerek 100 elde etmenin tek bir yolu vardir:
1+2+3-4+5+6+78+9=100.

Sadece (¢ tane + ve —isareti ile 100 elde edebilir misiniz?

KITAP

Arif bir kitabin ilk tcte
birini glinde 15 sayfa,
ikinci Ucte birini glinde
20 sayfa geri kalanini da
glinde 25 sayfa
okuyarak tamamlamistir.
Arif ortalama olarak
glinde kag sayfa kitap
okumustur?

(Not. Dogru cevap

20 degildir)

ZIYARET
Ates ile Glines arkadaslari
Selim'i ziyaret etmeye karar
verir. Selim’in evine yuriyerek
4 saatte, bisikletle 1 saatte ulasilabilmektedir.
Kullanabilecekleri tek bir bisiklet oldugu icin bir plan
yaparlar. Ayni anda Ates ylriyerek, Giines bisikletle yola
¢ikar. Glnes yolun yarisina geldiginde bisikleti yolun
kenarinda birakip ytirlyerek devam eder. Ates ayni
noktaya geldiginde bisiklete biner ve yolu tamamlar.
Boylece ikisi de ayni anda ve yola cikislarindan
2 saat 30 dakika sonra Selim'in evine ulasmis olur.
Bir dahaki sefer Ates ve Glineg'e arkadaslari
Defne de katilir. U¢ arkadas tek bir bisiklet kullanarak
Selim’in evine kag dakikada ulasir?
Donislerinde Selim kendi bisikletini arkadaslarina
ddiing verir. Uc arkadas iki bisiklet kullanarak
kac¢ dakikada geri donebilir?

KESIR DOMINOLAR

Domino taslarindan bos kare icerenleri ve

cift olanlan ayirirsak alttaki 15 tag kalir:

Her tasi kesir biciminde yazilmis bir sayi olarak

kabul edebiliriz. Bu taslari her gruptaki sayilarin toplami
% ‘ye esit olacak sekilde, asagidaki gibi beser tastan
olusan Ui gruba ayirabiliriz.

Simdi siz taglari dyle Ui¢ gruba ayiriniz ki her grupta

bes tas bulunsun ve her gruptaki sayilarin

toplami 10 olsun. (Bu islemi yapabilmek icin bazi taslari

ters cevirmeniz gerekecektir, % yerine %almak gibi.)
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a>b—1 ve ba+1

+1 b—1
olmasini saglayan tiim (g, b) pozitif tam sayi ikililerini
bulunuz.

Soru 1: sayilarinin pozitif tam sayi

Soru 2: |4B| < |AC| olmak tizere ABC dar agili Giggeninin
w cevrel cemberinin merkezi O olsun. [BC] kenari
lzerinde s(@)) = s(C/A\O) olacak sekilde bir D noktasi
alinlyor. AD dogrusu w ¢gemberini ikinci kez £ noktasinda
kesiyor. M, N ve P sirasiyla, [BE], [OD] ve [AC] dogru
parcalarinin orta noktalari ise M, N ve P noktalarinin
dogrusal oldugunu gosteriniz.

Soru 3: ab = 1 kosulunu saglayan tim a ve b pozitif
gercek sayilari icin

2
>
+1 b+1)_16

oldugunu gosteriniz.

(a+2b+%)(b+2a+

Soru 4: n pozitif bir tam sayi olmak lizere,
Ayse ve Burak asagida tanimlanan oyunu oynuyor:
- Ayse, birbirinden farkli olmasi gerekmeyen
n tane gergek sayi seciyor.
« Ayse, sectigi sayilarin tiim ikili toplamlarini bir kagit
(n+1)
2

lizerine yazip Burak’a veriyor (Kagitta L tane

birbirinden farkli olmasi gerekmeyen say yazili).
« Burak, Ayse'nin oyunun basinda sectigi n tane sayiyi
dogru olarak belirlerse oyunu kazaniyor
Burak asagidaki durumlarda oyunu kesinlikle
kazanacagindan emin olabilir mi?
b. n=6
Cevaplarinizi agiklayiniz.
[Ornegin n =4 durumunda Ayse 1, 5,7, 9 sayilarini
secerse, 2, 4, 6, 10 sayilari da ayni ikili toplamlari verecegi
icin, Burak oyunu kesinlikle kazanacagindan emin
olamaz]

a.n=5 cn=8
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GECEN SAYININ COZUMLERI

Kum Havuzu

KAGIT SILINDIR
Kagidin kisa kenar uzunlugu g,
uzun kenar uzunlugu da b olsun. Karsilikli
kisa kenarlari yapistirarak olusturulan
silindirin hacmi a_bz —ab b, uzun

4T 4T
kenarlari yapistirarak olusturulan silindirin

2
.. a'h __ ab .
hacmiise an - an a dir.b > aoldugu

icin, kisa kenarlar yapistirildiginda elde
edilen silindirin hacmi daha buyuktur.

KIRIK ZiNCIR

Ug halkadan olusan bir parganin son
halkasini acip ikinci parcanin ilk halkasindan
gecirip kaynatalim. Simdi ikinci parcanin
son halkasini agip ticlincli parcanin ilk
halkasindan gecirip kaynatalim. Boylece
dort adimda zinciri olusturabilecegimizi
gOririiz ve maliyet 20 TL olur.

Ote yandan, ilk parcanin tiim halkalarini agip
bu l¢ parca ile diger dort parcay: ikiser ikiser
baglayabiliriz. Problem toplam ti¢ kaynak
islemi ile ¢oziildtiglnden maliyet 15 TL olur.

KAR - ZARAR?

20 TLye aldiginiz bir Griind 21 TLye satarsaniz
21-20=1TLkar edersiniz. Ayni Grlini
25TLye tekrar alip, 26 TL'ye satarsaniz

yine 26 - 25 = 1 TL kér edersiniz. Sonug
olarak 1+ 1 =2TL kar etmis olursunuz.

CEPTEKI MiSKETLER

Vehbican'in sag cebindeki misket sayisini T
(tek say1), sol cebindeki misket sayisini ise
C (cift sayi) ile gosterelim. Bu durumda 83
=6T + 5C = ¢ift say1 olamayacagdi igin 83 =
5T + 6C olmaldir. Bu esitlik 83 -C=5 (T+
C) olarak yazilirsa, =8 ve T =7 bulunur.
Sonug olarak, Vehbican'in ceplerinde
toplam 8+7=15 misket vardir.

Eglence Havuzu

TOPLAM

Problemi &nce 2013 yerine 5 icin ¢ozelim.
1+1+3 toplamini x + x + xxx seklinde,
2+2+1 toplamini xx + xx + x seklinde
gOsterebiliriz. Buradan anlasilacadi gibi,

X X X X X sembollerinin arasindaki dort
bosluktan ikisini secip buralara + isareti
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koydugumuzda 5 sayisinin ¢ pozitif
sayinin toplami olarak bir ifadesini elde
ediyoruz. + isaretlerinin koyulabilecegi

yerler % farkl sekilde secilebilir:

XXX + X + X XX+ XX + X
X+ XXX + X XX+ X + XX
X+ XX + XX X+ X+ XXX

O halde 5 sayisi ¢ pozitif tam sayinin
toplami olarak 6 farkli sekilde yazilabilir:
3+1+1 2+2+1 1+3+1
2+1+2  1+2+2 14143

Benzer sekilde, 2013 sayisi
¢ dogal sayinin toplami olarak
2012-2011

2
farkli sekilde yazilabilir.

=2.023.066

(Dogru cevap gonderen okurumuz:
Yusuf Emre Koroglu)

CORAPLAR

Atolyedeki 10 kisinin bir saatlik ortalama
corap Uretimini x ile gdsterelim. Bu
durumda ustanin bir saatlik corap Uretimi

9:-15+x+9

x+9olur. Dolayisiyla x = 10

esitligi elde edilir. Bu esitlikten x =16
bulunur. Atolyede bir saatte toplam
10- 16 =160 ¢orap uretilmektedir.

(Dogru cevap gonderen okurlarimiz:
Tunahan Aydogdu, Hamide Begel,
Zeynel Abidin Emir, Yusuf Emre Kéroglu)

Alternatif Coziim:

Ustanin ortalamanin Gsttinde Urettigi 9
corap ciraklara birer birer dagitilirsa, herkesin
Urettigi corap sayisi ayni yani 16 olur.
Boylece toplam uretim de 160 ¢orap olur.

99 TOPLAMINI BULMA
9=9+8+7+65+4+3+2+1veya
99=9+8+7+6+5+43+21olarak
elde edilebilir. Bu iki ¢cozim

disinda ¢6zim yoktur.

(Dogru cevap gonderen okurlarimiz:
Tunahan Aydogdu, Hamide Begel ,
Zeynel Abidin Emir, Yusuf Emre Koroglu)

ZAMANI DOGRU GOSTEREN
YANLIS SAAT

Akrep ve yelkovani yanlis monte edilen
saat, bir kez dogru saati gosterdikten

%10 dakika (yani yaklasik 1 saat 5 dakika

27 saniye) sonra tekrar dogru saati
gosterecektir. ilk kez saat 6:00:00‘da dogru
zamani gosteren saatin bundan sonra
dogru zamani gosterdigi anlar sdyledir
(saniyeler yuvarlanarak hesaplanmistir):

7:05:27 - 8:10:55 - 9:16:22 - 10:21:49 —
11:27:16 - 12:32:44 - 1:38:11 - 2:43:38

- 3:49:05 - 4:54:33. Osman usta aksam
diikkanini saat 8:10:55 ' de kapatmis, ertesi glin
saat 7:05:27 ‘de (makul bir erken saatte) acmustir.

Olimpik Havuz

ASAL SAYILAR

Verilen p* + p* + p% + p = ¢° denklemini
plp+1)(p?2+ 1) = g% seklinde yazabiliriz.
Sol tarafta en az Ui tane asal ¢arpan oldugu

halde, sag tarafta iki asal carpan vardir.
Dolayisiyla bu denklemin ¢oéziimii yoktur.

(Dogru cevap génderen okurumuz:
Yusuf Emre Kéroglu)

PARALELLIK

Al ve B'C'dogrulari R noktasinda;

B'C" ve AA' dogrulan S noktasinda kesissin.
AA' dogrusu i teget cemberiile 4’ den
farkli bir T noktasinda kesissin. MP,
A'TB' ucgeninde orta kenar oldugu icin
PN ve TB' dogrular paraleldir.

Boylece STB' ve A'PN li¢genlerinin
benzer oldugunu géstermek yeterlidir.
Bu ise ASR ve AIP licgenlerinin
benzerligi ile ATB' ve AB'A’ (icgenlerinin
benzerligi kullanilarak gorilebilir.

(Dogru cevap génderen okurumuz:
Eylip Amanvermez)
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