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Merhaba;
Ben Karadeniz Teknik Universitesi, Tip Fakiiltesi 1.sinif 63rencisiyim.
Dogal sayilarin kareleri arasindaki farki inceleyen bir calismam var. ilk énce
karesini alacagim sayilar1 bir dogru tizerine yazalim.
[T |2 [3 |4 [ |8 |7 |8 ]
Simdi de bu sayilarin altina karelerini yazalim.
Sayilar 1 2 3 4 5 6 T 8
Kareleri[1 [4 [9 [16 [25 [36 [49 |64 |...
Kareler arasindaki farka dikkat edelim. 1,3,5,7...diye gidiyor. Bunu seklimiz-
de gosterelim:

Sayilar |1 2 3 4 5 6 7 8
Kareleri | 1 4 9 16 |25 |36 |49 |64
Avadakl | N N NG NIONNE NS
Fark 3 5 7 9 11° 13: 15

Ardisik iki dogal saymin kareleri farki, o iki dogal saymin toplamina esittir.
Bunu da seklimizde gosterelim:

i Aradisik 3 5 7 9. 1. 13- 15

| Toplam N N AN AN AN Nl K

| Sayilar 1 2 3 4 5 6 7 8

| Kareleri 1 4 9 16 | 25 | 36 | 49 | 64
Aradaki NN RGN R R

| Fark 3 5 7 9 1l 13 15

Gortldugu gibi farklar, toplamlara esit. Farklar 1,3,5... diye gidiyor. Peki 1 ve
3 arasinda uzananan 2; 3 ve 5 arasinda uzanan 4 sayilari da seklimizde olsaydi
hi¢ de fena olmazdi degil mi? Sekil tizerinde sansimizi biraz daha zorlarsak en
alttaki seriyi 1,2,3,4,5,6... haline donitisttirebiliriz. Bunun icin seklimizin biraz
daha btiyimesi gerekiyor. Clinkt simdi dogal sayilarin karelerinden baska, ar-
disik 2 dogal saymnin tam ortasindaki virgiillti sayr degerlerinin kareleri arasin-
da da iliski kuracagiz. Yani, 0,5-1,5-2,5-3,5... gibi sayilarin karelerini de seklimi-
ze ekleyecegiz.

Aradisik 1 2 3 4 5 6 7
Toplam |- =S 2 DRC I PSR N
Sayilar 0 0,5 1 1,5 2 2,5 3 35 |4
Kareleri | 0 |025] 1 |225]| 4 |625| 9 [12,25]| 16
Aradaki e R R
Fark 1 2 3 4 5 6 7

Simdi de seklimize baktigimizda en altta ve en Ustte sayma sayilari var. Alt-
takiler kareleri farkini, tsttekilerse sayilarin toplamini veriyor.

Buradaki amacim; dogal sayilarin ve onlarmn tam ortalarindaki virgtillii deger-
lerin kareleri farklarinin dtizenli artisini, o sayilarin toplamlarini da g6z 6ntn-
de bulundurarak ilging bir sekilde insanlara aciklayabilmek. Saygilarimla

Murat Aydin

Herseyden once bir doktor aday:
okurumuzun matematikle bdylesine
yakindan ilgilenmesi ve ilgin¢ bulgular
ortaya cikartmasi cok sevindirici. Bu
yetenekli doktor adayimiza tesekkiir
ediyor, calismalarinda ve tip hayatinda
basarilar diliyoruz.

Olusan sayir dizileri mektupta ol-
dukca giizel aciklanmis. Uzerine daha
fazla bir sey eklemeye gerek yok. Biz-
ler oncelikle, bu dizilerin boyle ortaya
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cikmasinin altinda yatan temel faktor-
leri irdeleyecegiz.

Ardisik iki dogal sayiy1 n dogal sayi
olmak tizere, sdyle ifade edebiliriz:
n ve nt+l
n den sonra sayilar séyle dizilir:
n, n+tl, n+2, n+3, nt4, nt5, n+6...
Sayilarin kareleri de su sekilde olur:
n, (n+1)?, (n+2)?, (n+3)%, (n+4)?,
(n+5)2, (n+6)2...

Once arkadasimizin 6nerdigi gibi, n
ve n+1 toplamina bir bakin:
(n)+(n+1)=2n+1
Simdi de ardisik kare farkina bir ba-
kin:
(n+1)2 - n?= (n?+2n+1)- n?
=2n+1

Her n icin bu esitlik saglanacaktir.
Esitligin durumunu ¢6zdik. Bu dizi-
nin tek say1 dizisiyle calismasini da
ulastigimiz, tek sayilarin genel terimi
olan 2n+1 sonucuyla aciklayabiliriz.
Her dogal say icin 2n+1 ifadesini ya-
zarsak tek sayi dizisiyle karsilasiriz.
Murat arkadasimizin kesfettigi, ancak
ilk kez kesfedilmis olmayan bu sonu-
cun en poptiler kullanimi, genellikle
su karelerle ifade edilir.

42.32=7

52.-42=9

Okuyucumuzun ikinci ifadesini
aciklamak igin yine ayni islemleri yine-
leyecegiz. Bu sefer sayilar1 bucuklu:
n+05ven+15
Say1 dizimiz:
n+0,5; n+tl,5; nt+t25; n+t3,5 n+4,5..
Sayilarin kareleri:

(n + 0,55)2 (n+1,5)%
(n+3,5)% (n+4,5)%

flk iki saymin toplamu:
n+05+n + 1,5=2n+2
Ardisik kare farki:
(n+1,5)2 - (n + 0,5)2=2n+2

Yine ayni. Ustelik bu sefer sonuc
cift sayilar1 simgeliyor. Yani sonucu
olusturan sayilar 2, 4, 6 seklinde aka-
cak. Ustteki tek sayi dizisinin tam ar-
asina girdiginden, ortaya dogal say1 di-
zisi cikacak.

(n+2,5)%;
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