
Herfleyden önce bir doktor aday›

okurumuzun matematikle böylesine

yak›ndan ilgilenmesi ve ilginç bulgular

ortaya ç›kartmas› çok sevindirici. Bu

yetenekli doktor aday›m›za teflekkür

ediyor, çal›flmalar›nda ve t›p hayat›nda

baflar›lar diliyoruz.

Oluflan say› dizileri mektupta ol-

dukça güzel aç›klanm›fl. Üzerine daha

fazla bir fley eklemeye gerek yok. Biz-

ler öncelikle, bu dizilerin böyle ortaya

ç›kmas›n›n alt›nda yatan temel faktör-

leri irdeleyece¤iz.

Ard›fl›k iki do¤al say›y› n do¤al say›

olmak üzere, flöyle ifade edebiliriz:

n ve n+1 

n den sonra say›lar flöyle dizilir:

n, n+1, n+2, n+3, n+4, n+5, n+6…

Say›lar›n kareleri de flu flekilde olur:

n, (n+1)2, (n+2)2, (n+3)2, (n+4)2,

(n+5)2, (n+6)2…

Önce arkadafl›m›z›n önerdi¤i gibi,  n

ve n+1 toplam›na bir bak›n:

(n)+(n+1)=22nn++11

fiimdi de ard›fl›k kare fark›na bir ba-

k›n:

(n+1)2 - n2= (n2+2n+1)- n2

=22nn++11

Her n için bu eflitlik sa¤lanacakt›r.

Eflitli¤in durumunu çözdük. Bu dizi-

nin tek say› dizisiyle çal›flmas›n› da

ulaflt›¤›m›z, tek say›lar›n genel terimi

olan 22nn++11  sonucuyla aç›klayabiliriz.

Her do¤al say› için 22nn++11  ifadesini ya-

zarsak tek say› dizisiyle karfl›lafl›r›z.

Murat arkadafl›m›z›n keflfetti¤i, ancak

ilk kez keflfedilmifl olmayan bu sonu-

cun en popüler kullan›m›, genellikle

flu karelerle ifade edilir.

Okuyucumuzun ikinci ifadesini

aç›klamak için yine ayn› ifllemleri yine-

leyece¤iz. Bu sefer say›lar› buçuklu:

n + 0,5 ve n + 1,5

Say› dizimiz:

n + 0,5; n+1,5; n+2,5;  n+3,5;  n+4,5…

Say›lar›n kareleri:

(n + 0,5)2, (n+1,5)2; (n+2,5)2;

(n+3,5)2;  (n+4,5)2;  

‹lk iki say›n›n toplam›:

n + 0,5 +n + 1,5=22nn++22

Ard›fl›k kare fark›:

(n+1,5)2 - (n + 0,5)2=22nn++22

Yine ayn›. Üstelik bu sefer sonuç

çift say›lar› simgeliyor. Yani sonucu

oluflturan say›lar 2, 4, 6 fleklinde aka-

cak. Üstteki tek say› dizisinin tam ar-

as›na girdi¤inden, ortaya do¤al say› di-

zisi ç›kacak.
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Do¤al say›lar›n kareleri aras›ndaki fark› inceleyen bir çal›flmam var. ‹lk önce

karesini alaca¤›m say›lar› bir do¤ru üzerine yazal›m.

fiimdi de bu say›lar›n alt›na karelerini yazal›m.

Kareler aras›ndaki farka dikkat edelim. 1,3,5,7…diye gidiyor. Bunu fleklimiz-

de gösterelim:

Ard›fl›k iki do¤al say›n›n kareleri fark›, o iki do¤al say›n›n toplam›na eflittir.

Bunu da fleklimizde gösterelim:

Görüldü¤ü gibi farklar, toplamlara eflit. Farklar 1,3,5… diye gidiyor. Peki 1 ve

3 aras›nda uzananan 2; 3 ve 5 aras›nda uzanan 4 say›lar› da fleklimizde olsayd›

hiç de fena olmazd› de¤il mi? fiekil üzerinde flans›m›z› biraz daha zorlarsak en

alttaki seriyi 1,2,3,4,5,6… haline dönüfltürebiliriz. Bunun için fleklimizin biraz

daha büyümesi gerekiyor. Çünkü flimdi do¤al say›lar›n karelerinden baflka, ar-

d›fl›k 2 do¤al say›n›n tam ortas›ndaki virgüllü say› de¤erlerinin kareleri aras›n-

da da iliflki kuraca¤›z. Yani, 0,5-1,5-2,5-3,5… gibi say›lar›n karelerini de fleklimi-

ze ekleyece¤iz.

fiimdi de fleklimize bakt›¤›m›zda en altta ve en üstte sayma say›lar› var. Alt-

takiler kareleri fark›n›, üsttekilerse say›lar›n toplam›n› veriyor.

Buradaki amac›m; do¤al say›lar›n ve onlar›n tam ortalar›ndaki virgüllü de¤er-

lerin kareleri farklar›n›n düzenli art›fl›n›, o say›lar›n toplamlar›n› da göz önün-

de bulundurarak ilginç bir flekilde insanlara aç›klayabilmek. Sayg›lar›mla
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